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Ϡ мл Φ  ̉ ͙͍ͫͦ͡·͔ ͻ͔͙͙͙͊ͪ͊ͭͪͫͭ͟͟ ͍͔͚͒ͯͣͪͤͦ ͫͯ͡;͚͚͊ͤͦ ͍͔͙͡;͙ͤ·Φ 

˭͍͙͙͊ͫͣͦͫͭΈ ͙ ͔͍͙͙ͤ͊ͫͣͦͫͭ͘ΈΦ  

 

       ́ ͔͔͙ͦͪͭ;͔͙͔ͫ͟  ͍ͦͨͪͦͫ·   

      

1. ˴͊͟ ͍·;͙͙ͫͭ͡Έ ͍͙ͦ͊ͪ͊͟ͼ͙Ό ό͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙ͦͤͤ·͚ ͔ͣͦͣͤͭύ ͍͔͚͒ͯͣͪͤͦ 
͔͔ͤͨͪͪ·͍͚ͤͦ ͫͯ͡;͚͚͊ͤͦ ͍͔͙͡;͙ͤ·Σ ͤ͊͘Ύ ͔͖ ͨͦͭͤͦͫͭ͡Έ ͍͔ͪͦΎ͙ͭͤͦͫͭ 
f x yXY( , )? 

 

2. ˤ ͊ͦͣ͟͟ ͙͔͒͊ͨ͊ͦͤ͘ ͙͔ͣͤ͘Ύ͔ͭͫΎ ͦ͟Ήͺͺ͙ͼ͙͔ͤͭ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙͙ rXYΚ ˴͊ͦͣͯ͟ 

ͫͯ͡;͊Ό ͍͔͍ͫͦͦͭͭͫͭͯΌͭ ͔͎ͦ   ͚͙͔ͪ͊ͤ͟ ͤ͊͘;͔͙ͤΎΚ 
3. ̉ͭͦ ͔ͭ͊ͦ͟ ͍͙ͦ͊ͪ͊͟ͼ͙Ύ ό͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙ͦͤͤ·͚ ͔ͣͦͣͤͭύ ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤ X  
͙ Y? 

4. ˩͙ͫ͡ ͫͯ͡;͚͊ͤ·͔ ͍͔͙͡;͙ͤ· X  ͙  Y  ͤ ͔͍͙͙͊ͫͣ͘·Σ ;͔ͣͯ ͪ ͍͔͊ͤ ͙ͻ 
ͦ͟Ήͺͺ͙ͼ͙͔ͤͭ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙͙ rXY ? 

5. ˩͙ͫ͡ ͦ͟Ήͺͺ͙ͼ͙͔ͤͭ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙͙ rXY=-1Σ ͊͟͟ ͍ͫΎ͊ͤ͘· ͫͯ͡;͚͊ͤ·͔ 

͍͔͙͡;͙ͤ· X  ͙  Y? 
6. ˿ͺ͙͚͔ͦͪͣͯͪͯͭ͡ ͔ͤͦ͋ͻ͙͔ͦ͒ͣͦ ͙ ͒ͦͫͭ͊ͭͦ;͔ͤͦ ͍͙͔ͯͫͦ͡ ͔͍͙͙͙ͤ͊ͫͣͦͫͭ͘ 
͔ͦͣͨͦͤͤͭ͟ ͍͔͚͒ͯͣͪͤͦ ͤͦͪͣ͊͡Έ͚ͤͦ ͫͯ͡;͚͚͊ͤͦ ͍͔͙͡;͙ͤ·Φ 

7. ˭͙͊ͨ΄͙͔ͭ ͨͦͭͤͦͫͭ͡Έ ͍͔ͪͦΎ͙ͭͤͦͫͭ ͍͔͚͒ͯͣͪͤͦ ͤͦͪͣ͊͡Έ͚ͤͦ ͫͯ͡;͚͚͊ͤͦ 
͍͔͙͡;͙ͤ· ͫ ͔͔͙͍ͤͦͪͪͪͦ͊ͤͤ͟͡·͙ͣ ͔͙ͦͣͨͦͤͤͭ͊ͣ͟. 

8. ˴͊͟ ͍ͫΎ͊ͤ͘· ͎͒ͪͯ ͫ ͎͒ͪͯͦͣ ͨͦͤΎ͙ͭΎ ͔͍͙͙͙ͤ͊ͫͣͦͫͭ͘ ͙ 
͔͔͙͍͙ͤͦͪͪͪͦ͊ͤͤͦͫͭ͟͡ ͍͒ͯͻ ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤΚ 

9. Cͅ ͙͚͔ͦͪͣͯͪͯͭ͡ ͔͔͔͙͔ͦͨͪ͒ͤ͡ ͔͍͙͙͙ͤ͊ͫͣͦͫͭ͘ ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤ ,X Y. 

10. ˭ ͙͊ͨ΄͙͔ͭ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙ͦͤͤͯΌ ͙ͣ͊ͭͪͼͯ ͍͔͚͒ͯͣͪͤͦ ͫͯ͡;͚͚͊ͤͦ ͍͔͙͡;͙ͤ·Φ 
˻͋ΆΎ͙͔ͫͤͭ ͫͣ·ͫ͡ ͍͔͙͡;͙ͤΣ ͍ͻͦ͒Ύ΅͙ͻ ͍ ͺͦͪͣͯͯ͡Φ 

11. ˭ ͙͊ͨ΄͙͔ͭ ͔ͤͦ͋ͻ͙͔ͦ͒ͣͦ ͙ ͒ͦͫͭ͊ͭͦ;͔ͤͦ ͍͙͔ͯͫͦ͡ ͔͍͙͙͙ͤ͊ͫͣͦͫͭ͘ 
͔͔ͤͨͪͪ·͍ͤ·ͻ ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤ X,Y ;͔͔ͪ͘ ͙ͻ ͙ͨͦͭͤͦͫͭ͡ ͍͔ͪͦΎ͙ͭͤͦͫͭΦ 

12. ˭ ͙͊ͨ΄͙͔ͭ ͔ͤͦ͋ͻ͙͔ͦ͒ͣͦ ͙ ͒ͦͫͭ͊ͭͦ;͔ͤͦ ͍͙͔ͯͫͦ͡ ͔͍͙͙͙ͤ͊ͫͣͦͫͭ͘ 
ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤ X,Y ;͔͔ͪ͘ ͙ͻ ͺͯͤ͟ͼ͙͙ ͔͔͔͙ͪ͊ͫͨͪ͒ͤ͡ΎΦ 

13. ˭ ͙͊ͨ΄͙͔ͭ ͔ͤͦ͋ͻ͙͔ͦ͒ͣͦ ͙ ͒ͦͫͭ͊ͭͦ;͔ͤͦ ͍͙͔ͯͫͦ͡ ͔͍͙͙͙ͤ͊ͫͣͦͫͭ͘ 
͙͔͒ͫͪͭͤ͟·ͻ ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤ X,Y ;͔͔ͪ͘ ͍͔ͪͦΎ͙ͭͤͦͫͭ ͙ͻ ͔ͦͭ͒͡Έͤ·ͻ 
ͤ͊͘;͔͙͚ͤΦ 

14. ̉ ͭͦ ͔ͭ͊ͦ͟ ͦ͟Ήͺͺ͙ͼ͙͔ͤͭ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙͙ ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤ X,YΚ ˨͡Ύ ͚͊ͦ͟͟ 
ͼ͔͙͡ ͦͤ ͙͔ͨͪͣͤΎ͔ͭͫΎΚ 

15. ̉ ͭͦ ͔ͭ͊ͦ͟ ͍͚ͭͦͪͦ ͔ͫͣ΄͊ͤͤ·͚ ͤ͊;͊͡Έͤ·͚ ͔ͣͦͣͤͭ ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤ 
X,Y? 
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16. ˴ ͊͟ ͍·͔ͪ͊͗͊ͭͫΎ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙ͦͤͤ·͚ ͔ͣͦͣͤͭ 
XYK  ;͔͔ͪ͘ ͤ͊;͊͡Έͤ·͔ 

͔ͣͦͣͤͭ· ͫͯ͡;͚͊ͤ·ͻ ͍͔͙͡;͙ͤ X,Y? 
17. ˴ ͊͟ ͍·;͙͙ͫͭ͡Έ ͍͙ͦ͊ͪ͊͟ͼ͙Ό ό͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙ͦͤͤ·͚ ͔ͣͦͣͤͭύ ͍͔͚͒ͯͣͪͤͦ 
͙͔͚͒ͫͪͭͤͦ͟ ͫͯ͡;͚͚͊ͤͦ ͍͔͙͡;͙ͤ·Κ 

18. ˩ ͙ͫ͡ ͫͯ͡;͚͊ͤ·͔ ͍͔͙͡;͙ͤ· X,Y ͫ ͍Ύ͊ͤ͘· ͙͔͚͚ͤͤͦ͡ ͍͙͙͊ͫͣͦͫͭ͘ΈΌ 
Y aX b= +Σ ͭͦ ;͔ͣͯ ͍͔ͪ͊ͤ ͙ͻ ͦ͟Ήͺͺ͙ͼ͙͔ͤͭ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙͙ 

XYr ? 

19. ˩ ͙ͫ͡ 1XYr =Σ ͭͦ ͊͟͟ ͻ͔͙͔͊ͪ͊ͭͪͯͭͫ͘͟Ύ ͍͙͙͊ͫͣͦͫͭ͘Έ ͔ͣ͗͒ͯ X,Y? 

20. ˩ ͙ͫ͡ ͒͡Ύ ͤͦͪͣ͊͡Έ͚ͤͦ ͍͔͚͒ͯͣͪͤͦ ͫͯ͡;͚͚͊ͤͦ ͍͔͙͡;͙ͤ· όX,Y) 
ͦ͟Ήͺͺ͙ͼ͙͔ͤͭ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙͙ ͍͔ͪ͊ͤ ͤͯ͡ΌΣ ͭͦ ͊͟͟ ͍ͫΎ͊ͤ͘· ͔ͣ͗͒ͯ ͚ͫͦ͋ͦ X 
Y͙? 

 

˻͍͔ͭͭ· ͟ ͔͔͙ͭͦͪͭ;͔͙ͫ͟ ͍ͦͨͪͦͫ͊ͣ 

 

1. ( )( ) ( ), .XY X Y XYK dx x m y m f x y dxdy

+¤ +¤

-¤ -¤

= - -ñ ñ  

          2. ˩͙ͫ͡ Y aX b= +, ͭ ͦ        

                   ͨ ͙ͪ       ͨ ͙ͪ     

3.  

4.  
5.  ͫ   ͍͔ͪͦΎͭͤͦͫͭΈΌ мΦ 

6. ˨͡Ύ ͎ͭͦͦΣ ;ͭͦ͋· ͔ͦͣͨͦͤͤͭ͟· ͍͔͚͒ͯͣͪͤͦ ͤͦͪͣ͊͡Έ͚ͤͦ ͫͯ͡;͚͚͊ͤͦ 
͍͔͙͡;͙ͤ· ͋·͙͡ ͔͍͙͙ͤ͊ͫͣ͘·͙ͣΣ ͔ͤͦ͋ͻ͙ͦ͒ͣͦ ͙ ͒ͦͫͭ͊ͭͦ;ͤͦΣ ;ͭͦ͋· 
ͦ͟Ήͺͺ͙ͼ͙͔ͤͭ ͔ͦͪͪ͟͡Ύͼ͙͙ ͔ͣ͗͒ͯ ͙͙ͤͣ ͋·͡ ͍͔ͪ͊ͤ ͤͯ͡ΌΦ 

7.  

8. ˩͙ͫ͡ ͫͯ͡;͚͊ͤ·͔ ͍͔͙͡;͙ͤ· ͔͍͙͙ͤ͊ͫͣ͘·Σ ͭͦ ͙ͦͤ ͙ ͔͔͙͍ͤͦͪͪͪͦ͊ͤͤ͟͡·Φ 
˩͙ͫ͡ ͫͯ͡;͚͊ͤ·͔ ͍͔͙͡;͙ͤ· ͔͔͙͍ͤͦͪͪͪͦ͊ͤͤ͟͡·Σ ͭͦ ͙ͦͤ ͎ͣͦͯͭ ͋·ͭΈ ͊͟͟ 
͍͙͙͊ͫͣ͘·͙ͣΣ ͭ͊͟ ͙ ͔͍͙͙ͤ͊ͫͣ͘·͙ͣΦ 

9. ˿ͯ͡;͚͊ͤ·͔ ͍͔͙͡;͙ͤ· ,X Y  ͤ ͊͘·͍͊ΌͭͫΎ ͔͍͙͙ͤ͊ͫͣ͘·͙ͣΣ ͔͙ͫ͡ 

͔͍͙͙ͤ͊ͫͣ͘·͙ͣ Ύ͍͡ΎΌͭͫΎ ͫͦ͋·͙ͭΎ   ͙    ͒ ͡Ύ ͡Ό͋·ͻ   

10.  ͙͔͙͙͒ͫͨͪͫ ͔ͦͣͨͦͤͤͭ͟Σ  ͟ ͍͙ͦ͊ͪ͊ͼ͙ΎΦ 

11.  ͒ ͡Ύ ͡Ό͋·ͻ   

12.  ͒ ͡Ύ ͡Ό͋·ͻ   

13.  ͒ ͡Ύ ͡Ό͋·ͻ   


